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② Etude de la fonction valeur
- -
-
- - -

-
- - - -

- -
-

④ vif fcx) f : E → IR

{ ex) so e : E → Km

La fnduîî voleur U : Rm → KI est définie en petit

par

Mp ) = vif fcx)
x C- LE

coût PEO

Si f est convexe
et les ci sont convexes ,

alors

mais en général non différentiable✓ est ,
-

On peut montrer que

Jvc» = A *
→

ensemble des

multiplicateurs
optimaux

de CP)

↳ le Kènid de v en 0

③ Données massives (recouvrement le , poursuite
de base)

-
-
-
-
- -

NMA x = b) 106 Cruûoge)
-

109 virages

On cherche à représenter l' enrage
b dans la

" base
"

des colonnes de A (des uûoqes )
avec un

X ayant le

plus de 0 possible ( e
' est lui l' uûoqe

" compressée ")

→ ±:
" ÷

la solution a tendance à être sur un sommet
de d Àz

donc avec beaucoup de Zéros .
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Cmdt
•
En optimisation , on rencontre beaucoup de

fondrions convexes mon différentiables .

-

•
But des 2 séances suivantes : définir

une notion de différentiabilité pour
ces fonctions

(utile pour les
co

, œqos , - - - )

séance 8 : conjugaison G outil tres utile)
• t /

séance 9 : sous- différentiabilité
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Dein ⑥ clair

⑦ ( par
l' absurde)

Si ce n' est pas
vrai : D ¢ à P

⇒ 3¥ 1 à P

{ not n à P = ¢

Für Eni
HBO ⇒ 39 C- E :

Ê÷ï":÷6 HYS , a) est un f- espace
fermé

qui
contient P

÷÷÷÷:L
contradiction

D
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Cerf

P convexe fermé ti)

⇒ P = à P Iii)

⇒ P = A des demi - espaces fermés
qui contiennent I

(iii)

Dém

Pc à Pc P

p p

toujours
cou Par un convexe

fermé qui contient
P

⇒ a partout

k)← en àp est un convexe fermé

(ii)⇒l par
la proposition

,



mn née . convexe
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f-
*
> - a ⇐ f # ta

↳⇐ frite E
, f-*hit) > - •

⇒ An *ETE
,
Bro : soit, nos - fond > - •

⇒ Prof E : fluo) s ta

⇒ f- ¥ to D

f-*# ta ⇒ f- a une minorante affine

(
⇐ DX ! C- II a FIGE) s to

by entons
- fans

⇐ J' XI EE
,
Ido ER : sa ¥

,
as - fast Xo Une#

f-CD 7 extra - T
'

⇒ f a une minorante offîm D

f-
*

propre ⇐ f #
a

{ f a une minorante affine

On admet que
c'est vrai si

f- C- Cmv (E ) ,
i- e.

,

f- est convexes et propre
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④ f- propre avec

minorante affine
⇒ f-* C- Cent (E)

Etonnant ! car f n' est pas née . convexe

DIN

• On a vu que f-
* est propre

• f-
* là) = sup Gims - for)

REE-
affine

done carne fermée
-
⇒ convexe fermée

D
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⑥ Bi conjuguée
c'est la conjuguée de la conjuguée

f-
**

: E → À f-YE→À

qui prend en x C-Æ la voleur x
#↳ tags cx*¥⇒
KEE

f- *
*(a) = sup extra> -ft

HEE

④ f propre avec

minorante affine
⇒ f-** C- Cent (E)

Dém ④

à
(
f
*
C- cent (E) ⇒ f.

*
est propre

• f-
*
a e

minorante affine en

f- promu ⇒
3- x. : fans c-IR( ⇒ FH" " 'ÎÜÎàÊÊî¥ae*

↳
f-
* * c- Cox Æ ) par

D
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f est définie sur LE

f-
* est définie sur E

' (espace des pentes ,
c- a- d le

dual E ' de LE
,
identifié à CE

en dimension finie)

f-** est définie sur LE

queen : f-
** 7f

④ f-
** est l' enveloppe supérieure des

minorante affines
du f

*
en particulier f**çf

#à:ûî÷
⇒ e

' est un moyen
de

convexifiuf

Diem ( facile ! !)
-

Soi a ETE fixé .

Couleur un de l'enveloppe

supérieure des minantes affines de f est

sup Latins + d

¥, d) GENE

<Hyatt ff44 UJEE
= ÆIE ÊTÊ" n'ÏÏ

" )
↳ as f4) - ci, y > ,

tt c- IE

lerneéllaux =

y
f4) - extra

-ÈGD

= sup dit
,
as - f-Hit)

gifle
= f-*

*G) D



⑤ § f est propre et a une minorante affine
15

de f- ** = f ⇐ f- C- CentŒ)

DI
(

C- Grâce)

⑦ Clair

⑦ Il suffit
de montrer que f

= l' enveloppe

Spineur
de Ses minorante affines

{ ai }, = cible des minorante affines de f

f- = t.EE ai ?

⇐ épi f- = ¥, Epiais
?

Epiai
'(J '

ai
"h
,

sûre:←

"

✓
i '

• di minorante affine
de f- ⇒ gif

C epi ai

* qpi ai = E espace fermé
dans ÆXIR

⇒ c'est fini si on montre que
tout ¥ espace

femi qui contient epi f-
= qui d'e

minorante

affine de f-
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ce n'est pas
ami

; par exemple

" [ Entiers/ % c'est un f espace

÷:¥÷÷÷÷:
Idem.fm?tolfireao(qpiaDnHTsx) i④ epifcgsiao

-
fui de la démentiront


